CHUYEN DPE 10: TU GIAC NOI TIEP BPUONG TRON
1. Kién thuc co ban:
Céc phwong phap ching minh ti giac noi tiép:
- Chitng minh bén dinh cua tr gidc cing cach déu mot diém.
- Chitng minh tir gidc c6 tong hai goc dbi dién bang 1800 (bu nhau).
- Chirng minh hai dinh cing nhin mét doan thang dudi mét goc bang nhau.
- Chitng minh tong cua goc ngoai tai mot dinh véi goc trong ddi dién bu nhau.
- Néu MA.MB = MC.MD hoic NA.ND = NC.NB thi t&r gidc ABCD noi tiép.
(Trong d6: M =ABNCD,N=AD(BC)
- Néu PA.PC = PB.PD thi ti giac ABCD ndi tiép. (Trong d6 P=ACNBD)
- Chtrng minh tir giac do6 1a hinh thang can; hinh chir nhat; hinh vuong; ...

Néu can chitng minh cho nhiéu diém ciing thudc mot duong tron ta cé thé chirng minh
lan luot 4 diém maét 1dc. Song can chi y tinh chat “Qua 3 diém khong thang hang xac
dinh duy nhat mot duong tron”

2. Bai tap ap dung:

Bai tap 1: Cho A ABC, BD, CE la hai duong cao. Ching minh: Tu giac BCDE va AEHD
noi tiép.

Chang minh

Xeét tir gidc BCDE, cé: i

BDC =BEC=90" (vi BD, CE la hai dudng cao) E D

A la goc chung. 2

Suy ra hai dinh E, D cung nhin canh BC v&i mot

gbc bang 90°. B —g

Suy ra T giac BCDE nai tiép.
Xét tar gidc AEHD, c6:

AEH =90° (EC la duong cao)
ADH =90° (BD la duong cao)
Suy ra AEH+ADH =180°

Suy ra tir giac AEHD nai tiép.

Bai tap 2: Cho hinh thang can ABCD (AB > CD, AB // CD) noi tiép trong dudng tron
(0). Ké cac tiép tuyén vai duong tron (O) tai A va D ching cat nhau ¢ E. Goi M 1a giao



diém cua hai duong chéo AC va BD. Chang minh tir gidc AEDM noi tiép duoc trong
mot duong tron.

Chang minh

Ta co:

EAC— %@AC (g6c tao boi tia tiép tuyén AE va
day AC cua duong tron (0O))

Tuong tu:

XDB = %s@DB (Dx 14 tia d6i cia tia tiép tuyén DE)

Ma AC = BD (do ABCD la hinh thang can) nén AC=BD.

Do d6 EAC=xDB.
Vay tir giac AEDM nai tiép dugc trong mot dudng tron.

Bai tap 3: Cho ntra dudng tron (O) duong kinh AB = 2R, day cung AC. Goi M 1a diém
chinh gitra cung AC. Puong thang ké tir C song song véi BM cit tia AM ¢ K va cit tia
OM & D. OD cat AC tai H. Chang minh tir giac CKMH noi tiép.

Chang minh

Taco: AMB=90"(goc ndi tiép chan nira duong tron dudng kinh AB)
Suyra AM 1 MB

Ma CD // BM (gia thiét) néen AM L CD .

Vay MKC=90°. .

Ta co: K

AM =CM (gia thiét)

Suy raOM L AC p

Av

oS

Suy ra MHC =90".

T gidc CKMH ¢ MKC+MHC =180°nén ndi tiép dugc dudng tron.



Bai tap 4: Cho nira duong tron tim O dudng kinh AB. Tir diém M trén tiép tuyén Ax cua
nira duong tron vé tiép tuyén thir hai MC (C 1a tiép diém). Puong thing MB cit nia
duong tron (O) tai Q. Goi giao diém cia MO va AC 1a I. Chirtng minh rang: Tt giac
AMOQI nai tiép.

Chang minh
M
Ta co:
r r r r Q C
MA = MC (tinh chat hai tiép tuyén cat nhau)
OA = OC (ban kinh duong tron (0O))
I
Do d6: MO - AC suy ra MIA =90°.
A Fo] ® B

AQB=90° (gbc noi tiép chan nira duong tron
(©))
Suy ra MQA =90°
Suy ra hai dinh I, Q cing nhin canh AM vé&i mét gc bang 90°
Suy ra ti giac AMQI nai tiép dugc trong duong tron

Bai tap 5: Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Trén tia AB lay diém D nam ngoai doan
AB va ké tiép tuyén DC voi duong tron (O) (C 1a tiép diém). Goi E 1a chan dudng vuong
goc ha tir A xudng duong thang CD va F 1a chan duong vudng goc ha tir D xudng duong
thiang AC.

Chung minh: Ta giac EFDA noi tiép.

Churng minh E £

Ta co:
AED =90° (vi AE L CD tai E)

AFD =90° (vi DF L AC tai F)

Suy ra hai dinh E, F cling nhin canh AD véi 4

mét gdc bang 90°.
Suy ra tir giac EFDA noi tiép.
Bai tap 6: (Dinh Iy Plotéme)
a) I\Jéu mét tir giac noi tiép trong mot duong tron thi tich cua hai duong chéo bang
tong céc tich cta cac cap canh doi dién.

b) Néu mét tir giac thoa man diéu kién tong céc tich cua cac cap canh doi dién bang
tich cua hai dudng chéo thi tir gide do noi tiép mot dudng tron.

Chtng minh



Goi ABCD la ti giac noi tiép duong tron.
Trén cung nho BC, ta c6 cac gac noi tiép:
BAC=BDC, va trén cung AB, ADB=ACB.
Lay 1 diém K trén AC sao cho ABK = CBD
T ABK +CBK = ABC = CBD +ABD.

Suy ra CBK = ABD.

Do vay tam gidc AABK —~ ADBC, va tuong tu
c6 AABD -~ AKBC.

Suy ra &:Q va C_K:%
AB BD BC BD A

Tu d6 AK.BD = AB.CD va CK.BD = BC.DA

Cong cac vé cua 2 dang thic trén: AK.BD + CK.BD B
= AB.CD + BC.DA;

Hay: (AK+CK).BD = AB.CD + BC.DA: 5

Ma AK+CK = AC, nén AC-BD = AB.CD + BC.DA.
(Piéu phai chang minh)

3. Bai tap tu luyén:

Bai tap 1: Cho duong tron (O) dudng kinh AB. M 1a mot diém trén tiép tuyén xBy. AM
cit (O) tai C; lay D € BM; ndi AD cit (O) tai . Chirng minh: Tt gidc CIDM néi tiép.

Bai tap 2: Cho A ABC vudng tai A c6 AB =5cm va AC = 5J3cm. Puong cao AH (H <
BC). Puong tron (H; HA) cat AB tai D va AC tai E. Chiang minh: Tt giac CEBD noi
tiép.

Bai tap 3: Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Tir A va B vé Ax - AB va By L BA. V&
tiép tuyén x’My’ (tiép diém M) cat Ax tai C va By tai D. OC cat AM tai | va OD cit BM
tai K. Chung minh: T giac CIKD ndi tiép.

Bai tap 4: Cho duong tron (O) duong kinh AB, v& ban kinh OC L AB. Tir B V& tiép
tuyén Bx. Goi M 1a trung diém OC, AM kéo dai cat duong tron tai E va Bx tai I. Tiép
tuyén tir E cat Bx tai D.

Chuang minh: Ta giac MODE ni tiép.

Bai tap 5: Cho tam gidc ABC (BAC < 45°) ndi tiép trong ntra dudng tron tim O dudng
kinh AB. Dyng tiép tuyén véi dudng tron (O) tai C va goi H 1a chan duong vudng goc
ké tir A dén tiép tuyén do. AH cat duong tron (O) tai M (M = A). Pudng vudng goc Véi
AC ké tir M cat AC tai K. Chang minh tar giac MKCH noi tiép.

Bai tap 6: Cho tam giac ABC vudng ¢ A, duong cao AH. BDuong tron tam O duong kinh
AH cit cac canh AB, AC lan luot tai M va N (A = M va N). Ching minh:



8) AHN =ACB Th. S: Pham Ngoc Twéng
b) Tr giac BMNC noi tiép.  Facebook: www.facebook.com/2222hn

Bai tap 7: Cho duong tron (O;R) dudng kinh AB. Goi C 1a diém bat ky thudc duong tron
d6 (C = AvaB). Goi M, N lan luot 1 diém chinh giita ctia cac cung nho AC va BC.
Céc duong thang BN va AC cit nhau tai |, cac day cung AN va BC cét nhau ¢ P. Chung
minh t& giac ICPN nai tiép. Xac dinh tam K cua duong tron ngoai tiép tar giac do.

Bai tap 8: Cho duong tron (O; R), duong kinh AB . Trén tiép tuyén ké tir A caa duong
tron nay lay diém C sao cho AC = AB. Tir C ké tiép tuyén thir hai CD cua dudng tron
(O; R), véi D la tiép diém.

Chutng minh rang ti gidc ACDO noi tiép.

Bai tap 9: Cho duong tron (O) dudng kinh AB biang 6¢cm . Goi H 1adiém nam giira A va
B. Qua H vé& duong thang vudng goc véi AB, duong thang nay cit dudng tron (O) tai C

va D. Hai duong thang BC va DA cit nhau tai M. Tir M ha duong vudng géc MN voi
duong thang AB (N thugc thang AB). Ching minh MNAC 13 ti giac noi tiép.



